Ministerul Educatiei si Cercetarii
Centrul National pentru Curriculum si Evaluare

Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Model
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acorda zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Determinati numarul real x pentru care numerele x, 8 si 2x+1 sunt, in aceastd ordine, termeni
consecutivi ai unei progresii aritmetice.

2. Se considerd functiile f:R > R, f(x) =2x+1lsig:R>R, g(x) =x+4. Determinati numarul
real ¢ pentru care (fog)(a) =—a.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 2logs x =logs (4x + 5) .

4. Se considera multimea 4 = {1,3,5,7,8} . Determinati cate numere naturale de doua cifre distincte,

cu cifra zecilor impard, se pot forma cu cifre din multimea A4 .
5. In reperul cartezian xOy se considerd punctele A(O,S) si B(3,4). Determinati coordonatele

punctului C pentru care 30C=04+O0B.

6. Se considera triunghiul 4BC, cu A=%, C=— si AE=2, unde E este punctul in care

Wy

bisectoarea unghiului C intersecteaza latura AB . Ardtati ca distanta de la punctul B la dreapta CE
este egald cu 23

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
a 0 2 ax—2z=4
1. Se considerd matricea A(a)=|1 1 1-a | sisistemul de ecuatii {x+y+(1—a)z=3, unde a
21 =2 2x+y—-2z=5

este numar real.

Sp | a) Aratati ca det(A(O)) =2.
5p | b) Determinati multimea numerelor reale a pentru care matricea A(a) este inversabila.
5p | ¢) Pentru a =2, ardtati cd xyz, + y, 20, pentru orice solutie (xo, yo,zo) a sistemului de ecuatii, cu
X, Yo S1 zo numere reale.
. . -1
2. Pe multimea M =(1,+o0) se defineste legea de compozitie x* y = S Ak S
(x=1)(y-1)
SNUTI 7
Sp | a) Aratati cd 3%5 =1
5p | b) Determinati x € M pentru care x*x=3.
5p | ¢) Demonstrati ca (x * 2) *x >2, pentru orice xe M .
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1. Se considerd functia f:(0,+0) >R, f(x)=x+In*x—xInx.
2—-x)lnx
Sp | a)Aratatica f'(x) =Q, x€(0,+0).
5p | b) Determinati abscisele punctelor situate pe graficul functiei f in care tangenta la graficul functiei
[ este paralela cu axa Ox .
5p | ¢) Demonstrati ¢ ecuatia f (x) =0 are solutie unica.
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2. Se considerd functia f:R >R, f(x)=x> —2+\/m )

5p | a) Aratati ca j.(f(x) —M)dx =3.

0
5p | b) Aritati ‘ﬁéd ~1
p | b) Aratati ca '(Ef(x)—x2+2 x=1.

5p | ¢) Demonstrati ca il_r)r(l) x—lszF (t)dt=0, unde F:R—>R este primitiva functiei f pentru care

F(0)=0. 0
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Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Model
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatici
e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzéator.
e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.
e Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)
1.
x+2x+1 g 3p
2
x=5 2p
2. | g(a)=a+4, (f°g)(a)=2a+9, pentru orice numr real a 3p
2a+9=-a, de unde obtinem a =-3 2p
3.1 logs x? =log;s (4x+5), de unde obtinem x* —4x-5=0 2p
x =-1, care nu convine sau x =5, care convine 3p
4. | Cifra zecilor se poate alege in 4 moduri 2p
Pentru fiecare alegere a cifrei zecilor, cifra unitatilor se poate alege in cate 4 moduri, deci se 3
pot forma 4-4=16 numere P
5.| 0O4=5j, OB=3i+4),deci OA+OB=3i+9] 3p
552%(5;1+5§), de unde obtinem OC =i+3;, deci C(1,3) 2p
6. | — —
ECB :% =EBC, deci EB=EC, de unde obtinem d(B,CE)=d(C,BE)=CA 3p
tg ACE = A— ,deci —= = , de unde obtinem d(B,CE) = 23 2p
f AC
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1.a) 0 0 -2 0 0 2
A(0)=|1 1 1 |=det(4(0))=]1 1 1|= 2p
21 =2 21 =2
=0-2+40+44-0-0=2 3p
b) a 0 =2
det(A(a)) =1 1 1-d=d*>-3a+ 2, pentru orice numar real a 2p
21 =2
det(A4(a))=0<>a=1 sau a=2, deci matricea A(a) este inversabild daca si numai daci 3
aeR\{1,2} P
¢) | Pentru a=2, solutiile (xo,yo,zo) cu Xy, ¥p,Zo €R sunt (a,l,a —2) ,cuaelR 3p
X0z + Yo =( —1)2 >0, pentru orice solutie (xy,,2g) cu Xg, ¥,z € R 2p
2.a) 3.5-1
3 % 5 == =
(G-1)(5-1) 3P
14 7
== 2
2.4 4 P
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b) x> -1  x+1 .
X*x= 5 =— > pentru orice xeM 3p
(x-1)7 x-1
x—+i =3, de unde obtinem x =2, care convine 2p
x—
¢) _ 2 _
x*2=2x l,deci (x*2)*x=wz 3p
x—1 x(x—l)
=2+x(x1_1)>2,pentru orice xe M 2p
UBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
M1 )=+ 20X gy 3p
:2lnx—xlnx:(2—x)lnx’ x e (0,40) 2p
x x
b) | Tangenta la graficul functiei f in punctul A(a, f (a)) este paraleld cuaxa Ox < f'(a) =0, )
a €(0,+) P
m =0, de unde obtinem a =1 sau a =2, care convin 3p
a
©) | Pentru orice xe(0,1], f'(x)<0, deci [ este descrescatoare pe (0,1], pentru orice
xe[L,2], f'(x)=0, deci f este crescitoare pe [1,2] si, pentru orice xe(2,+o),| 2p
S/'(x)<0,deci f este strict descrescatoare pe (2,+o)
Cum f(1)=1, lim f(x)=—c0 §i f estecontinud, obtinem cd ecuatia f (x)=0 are solutie 3
X—>+0 p
unica
2.) | 3 3 3 3
I(f(x)— x2+4)dxzj(x2—2)dx=[——2x} = 3p
0 0 3 0
=9-6=3 2p
b | 5 7 G (21 4) 55
J. xz dx=J. dx=J.< ) dx=\/x2+4 = 3p
0 (x)_x +2 0 Vx~ +4 0 2Vx"+4 0
=3-2=1 Zp
C) X !
} UF(t)dt]
lim - [ 7(¢)de = lim i T ) 3P
x—0 x x—0 (x2 )' x—=0 2x x—0 (2x)'
W0, »
x=0 2 2
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Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info

Simulare
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematicd-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematicd-informaticd
e Toate subiectele sunt obligatorii. Se acordi zece puncte din oficiu.
e Timpul de lucru efectiv este de trei ore.
SUBIECTUL I (30 de puncte)

Sp

Sp

Sp
Sp

Sp

Sp

1. Se considerd numarul complex z=2+i. Aratati cd z+z+z-2=9, unde Zz este conjugatul
numarului complex z.

2. Se considera functiile f:R >R, f(x)=2x-1si g:R—>R, g(x)=x>—4x+m,unde m este
numar real. Determinati numarul real m pentru care graficele functiilor f si g au exact un punct
comun.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia (1 +log, 2) log, x=5.

4. Se considerd A, multimea numerelor naturale de doui cifre, formate cu cifre nenule. Determinati
probabilitatea ca, alegdind un numar din multimea A, acesta sa aiba produsul cifrelor divizibil cu 5.
5.1nreperul cartezian xOy se considerd punctele 4(0,5) si B(4,2) . Determinati ecuatia dreptei care
trece prin punctul A4 si este perpendiculara pe dreapta OB.

6. Se considera triunghiul ABC, dreptunghicin 4,cu AB=9 si AC =12. Punctul M este mijlocul
segmentului BC . Aratati ca distanta de la punctul C la dreapta AM este egald cu 7,2.

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

Sp
Sp

Sp

a 1 1 ax+y+z=2a
1. Se considera matricea A(a) =|1 =1 a| sisistemul de ecuatii liniare < x — y+ az=-4,unde a
3 2 1 3x+2y+z=8

este numadr real.

a) Ariitati ca det(A(1))=4.

b) Determinati multimea numerelor reale @ pentru care matricea A(a) este inversabila.

¢) Consideram (xl, yl,zl) solutia sistemului de ecuatii liniare pentru @ =1. Pentru a =2, determinati

solutiile (x, .2y ) ale sistemului de ecuatii liniare pentru care xqy, = .

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x * y = \/(xz + 2)( y2 + 2) + m , unde

me[—4,+).
5p | a) Pentru m=3, arataticd 0*1=3.
Sp | b) Pentru m=7, determinati numerele reale x pentru care x*(2x)=5.
5p | ¢) Determinati m e [—4,+oo) pentru care legea de compozitie ,, *” este asociativa.
SUBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
ex—2
1. Se considera functia f:(1,40) >R, f(x)= -
x—
e (2x-3)
5 a)Ardtaticad f'(x)=———==, x€(1,+x).
p (=5 ¥ ()
1
sp | b) Aratati ca lim (/(x))x-2 =e .
x—2
5p | ¢) Determinati multimea numerelor reale m pentru care ecuatia f (x) =mx are exact doua solutii.
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2. Se considera functia f:(0,4+0) >R, f(x)= (4x+%jlnx.

X

3
5p | a) Aritati ca jf(x)dx=11.
3 Inx

e

5p | b) Aratati cd Ix(f(x) - 4xlnx)dx =3.

1

S5p | ¢) Determinati primitiva F:(0,+0)— R a functiei f , pentru care axa Ox este tangenta la graficul
functiei F .
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Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_mate-info
BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE
Simulare
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informaticd
Filiera vocationald, profilul militar, specializarea matematica-informatici
e Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul corespunzéator.
e Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in limitele
punctajului indicat in barem.
e Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finala se calculeaza prin impirtirea la zece a punctajului total acordat
pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 de puncte)

Ll z4z4+z-2=2+4i+2-i+(2+i)(2-i)= 2p

=444 =8+1=9 3p
2. f(x)=g(x), deci x* ~6x+m+1=0 2p

Ecuatia are solutie unica, deci A=0 si, cum A=32—4m, obtinem m =8 3p
3. | log, x+log, 2-log, x =5, de unde obtinem log, x =4 3p

x =16, care convine 2p
4. | Multimea A are 81 de elemente, deci sunt 81 de cazuri posibile 2p

In multimea 4 sunt 17 numere care au produsul cifrelor divizibil cu 5, deci sunt 17 cazuri

favorabile, de unde obtinem p = g 3p
5. 1 . .

Mop == si, cum mgpp -my; =—1, obtinem my = -2 3p

Ecuatia dreptei d este y—5=-2x,adicd y=-2x+5 2p
6.| AM =CM , de unde obtinem d(C,AM)=d(A,CM)=4D, unde AD este iniltime a 3

triunghiului ABC P

BC =15 si, cum %Zglz,obﬁnem d(C,AM)=17,2 2p

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
1.a) 11 1 11 1
A1)=[1 -1 1|=det(4(1))=[1 -1 1= 2p
3 2 1 3 21

=—1+2+3+3-2-1=4 3p
b) a 1 1

det(A(a)) =1 -1 dl=-2a>+2a+4 , pentru orice numar real a 3p

3 2 1

det(A(a)) =0< a=-1 sau a=2, de unde obtinem ca multimea numerelor reale ¢ pentru )

care matricea A(a) este inversabili este R\ {—1,2} P
©) | Pentru a =2, solutiile sistemului de ecuatii liniare sunt (&, 4—a,—a), cu aeC 2p

Pentru a=1, y, =3, deci a(4—a) =3, de unde obtinem a =1 sau a =3, deci solutiile 3

pentru care xoy, =y, sunt (1,3,-1) si (3,1,-3) P

2.2) 0*1=\/(02+2)(12+2)+3= 3p
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b) Pentru m=7, x*(2x)= \/(x2 + 2)(4x2 + 2) +7 , pentru orice numdr real x 2p
\/(xz +2)(4x2 +2)+7 =5, deci 2x*+5x>=7=0 si, cum x este numar real, obtinem 3p
x=-1 sau x=1

©) | (x*y)*xz=x*(y*z), pentru orice numere reale x, y si z, de unde obtinem

3
(<x2 +2)(y2 +2)+m+2)<z2+2)+m=<x2 +2)(<y2+2)<22 +2)+m+2)+m P
(m+2)(z2 +2)=<x2 +2)(m+2), pentru orice numere reale x si z dacd si numai daci 2
m=-2, care convine
UBIECTUL al III-lea (30 de puncte)
1.2) ex—Z -1 _ex—2 . 5 1 1 3

[ _ X — — p
S'(x)= o

e 2(2x-2-1) €7 (2x-3)
= = ) 1’+w 2

2(x-1)Vx-1  2(x-1)Vx-1 xe(l+) P

b) f(x)-1

1 1 1 x—2 3
I 2 = lim (1 “1)2 = lim | (1 )70 - P
tim (f ())<= = lim (1+ 1 (x) =1) x;ﬂ;(( /() =1)50) 1}
 f(x)-1 1

Lo 2 L@ g 2p
c (x)—
) Considerdind  g:(L+x) >R, g(x)= /(%) , obtinem g’(x)zw, deci

x x
&2 (2x2 —5x+ 2)

(x)= , xe(l,+0); (x)=0=>x=2; pentru orice xe(1,2),| 3
g() 2x2(x—1)\/; ( ) g() p ( ) p
g'(x)<0,deci g este strict descrescitoare pe (1,2) si, pentru orice x €(2,+0), g'(x)>0,
deci g este strict crescitoare pe (2,+)

Cum limg(x) =+, g(2) =l, lim g(x) =+00 §i g este continud, obtinem céd ecuatia
x—l1 2 x>+ 2p
g(x)=m, deci ecuatia f(x)=mx, are exact doud solutii dacd i numai dacd m e (%,+ooj
2.) | 3 3 3 3
If(x)dx=J(4x+%jdx=2x2 _2 3p
3 Inx 3 X 2 x[2
=10+1=11 2p

b) e e 61n x e ‘ ) e
J.x(f(x)—4xlnx)dx=_[ dx=6jlnx(lnx) dx=3In x1= 3p
1 X 1
=3In*e-3In*1=3 2p

€) | Axa Ox este tangenti in punctul A(a,F(a)) la graficul lui F = F(a)=0 si F'(a)=0,unde )
a(0,+0) si,cum F'(x)=f(x), x&(0,+%), obtinem F(a)=0 si f(a)=0,deci a=1 P

X X X X
F(x)=[1(t)dr =j(2t2 —EJ'lntdtz(Zz —gjlnt —(zz +§j =(2x2 —éJlnx—xz 8y,
1 1 t t) t|1 x x 3p
xe (0,+oo)
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